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Kvazisimetricne funkcije uopstenih
permutoedara
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() konveksan politop, ¥ = {0, | v € P} normalna lepeza

Normalna lepeza ¥ p.n-1 je (redukovani) aranzman pletenica
Anf1={$i=$j‘1§i7éj§n}.
Normalan konus u temenu je Vajlova komora

Og, = C7r - Tr(1) <... < Lr(n)

A. Postnikov (2009):
() je uopsteni permutoedar

EQ C Xpen-1 = -An—l

1. Graficki zonotopi

Zr =Y leiej]

1<jel’

2. Matroidalni politopi
Py = Conv{ep | Z%B e B(M)}

1€B

3. Nestoedri

PB = TI‘BA[TL]

3.1. Graf-asocijedri

Pr = Pgr)



B(T) = {1,2,3,4,12,23, 34, 123, 234, 1234}



Funkcija f : [n] — N je @-genericka ukoliko se (f,z)
jedinstveno minimizuje u nekom temenu v € Q).

Ekvivalentno, f = (i1,...1,) je unutrasnja tacka nor-
malnog konusa o, u nekom temenu v € Q).

Enumerator svih Q-generickih funkcija je kvazisimetri¢na
funkcija

F(Q) =) x;
f

Xf = Tiyliy© - Ty,

Monomijalna baza

_ ar .. 0k
M(a17.-.7ak)— E , L, L

1< <ip

Sta su koeficijenti u razvoju F(Q) u monomijalnoj
bazi?

F(Q) =) ¢(Q)M,
akEn



1. Hromatska simetri¢na funkcija grafa (uopstenje

hromatskog polinoma)
R. Stanley (1995):

() =) x;
7
Xf =Ty Tn)
F(Zr) = ¥(T)

2. Kvazisimetricna funkcija matroida
L. Billera, N. Jia, V. Reiner (2009): F(Py)

Dobijene iz univerzalnog morfizma kombinatorne Hop-
fove algebre u kvazisimetricne funkcije

U:H —QSym
1. KHA grafova

I'-Ty=T1UTIY

AT) =Y T ;T |y

Icv
2. KHA matroida

M - My = M; @ M,

AM)=> M| -M/I
Icv



Nova invarijanta grafa F(I)

1. Geometrijsko znacenje:

F() = F(FPr)

2. Algebrasko znacenje:
[-To=T10UTy

AT)=) T T/I

Icv

3. Kombinatorno znacenje:

Uredjeno pravilno bojenje f : [n] — N je pravilno
bojenje takvo da ako f(u) = f(v) onda u i v nisu povezani
putem kroz temena obojena "manjim” bojama.

F(I) =) x;
f



4. Rekurzivna definicija

Iz Stenlijeve teorije P-particija sledi

F(T) =) (F(T'\v))

veV



Uopsteni Katalanovi brojevi C(I)

C() = (=1)"ps(F(I"))(m) [m=—

Rekurzivne serije Pe" !, As"~ 1 Cy"~1, St"=1 ...




Pitanja:

1. Dali je F(I') "bolja” od W(I")?

2. Naci dva razlicita grafa takva da je F(I'y) = F(T').

Reconstruction conjecture



